TSI 2.1 Iycée Monge 2024-2025

DM n°8 - Corrigé

CORRIGE DU DM N°8

[f]e

Correction 1.

. . 2w 2 2 . . _

Jim f(e) = lim o= lm 3= 2 |etdeméme, | lim f(z)=3
2 )

*lim2zr+1=-4+1=->0

T3 3 3
* lim 3z —-1=0

T3
*3m—1>0<:>3m>1<:>:n>%donc

T —00 % +00
3z —1 - 0 +
Donc par la régle du quotient, | lim f(z) = —oco|et| lim f(z)= 4o0|
T3 x%%+

d’équation = = L

La courbe de f a une asymptote horizontale en —oo et 400 d’équation y = %, et une asymptote verticale

3
2?2 -1 r? -1 . . z? .1 1]
9 = BT o xar £1 027 — 6w g1 Cone lim g(@) = lm o = im 5= 5]
R . 2 1
et de méme, xLl\rJIrloog( ) - xL+oo 92 - 9 |
o 12 8
*limz*—-—1=(=-) —1=—=<0
T3 3 9
* lim (32 — 1)2 =0
T3
*x Bz —1)2>0
Donc par la régle du quotient, liH{ g(z) = —00|.
T3

La courbe de g a une asymptote verticale d’équation = = % et une asymptote horizontale en —oo et +00

; . 1
d’équation y = 3.

. R
lim — =
T——00 3T

lim z =
r——+00

lim ==
Tr—r—00

lim h(x) =

T——00 “+00 |
% est racine du numérateur, par division euclidienne ou identification des coeflicients, on obtient
322 =Tz +2=(z— )3z —6).

(z — )3z — 6) _ 3x—6

—oo | et de méme, mll)l}_loo h(z) =

Donc h(x) = =z—2
(=) 3(x-1) 3
Donc lim f(z) = lim =2z —2 = _3
% % 3
Correction 2.
1. » lim 2z — — = —oo (somme)
T——00 €T
x lim —3z+1=+occet lim eX=+o00 @e“%“ est une composée !
r——00 X—+oo
donc par composition, lim e 3**! = 400
Tr—r—00
1
Donc par produit, | lim (Z:E — ) et — o
T——00 €T

2. Vx € R,—1 <sin(z — 1) < 1 et donc pour z > 1

;1<Sin(az—1) gi

Y x—1 N z—1 z—1°
Or lim —0et lim —— =0
T—+o00 T — z—+oo x — 1
sin(z —1
Donc par le théoréme des gendarmes, | lim (7) =0|
z—+oo x —1
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\/1+az—1:(\/1+x—1)(\/1+x+1) 1+z-1 1

x z(V1+zx+1) x(\/l—kx—i—l):\/l—f—x—l—l
1 1 1

Et lim

o0t itz +1l JItl 2

o VI+ax—1 1
Donc| lim —m—— = —
z—0t xT 2

3.

T+ e” _e”xl—l-ﬁ
w2412 22714 12

terme dominant
T

on factorise le numérateur par son terme
- dominant, et le dénominateur par son

. € . ,
x lim — = +oo (croissances comparées)
r——+00 I

12 +&

. x . ; . .
* lim — =0 (croissances comparées) et lim — =0 donc lim
r—+oo ¥

. T+ e*
lim —— =
z—>+oo 22 4+ 12
sin(23z)  sin(23x)
T 23z

Donc par produit, 400 |.

X 23

in(X
s1n)(( ) =1 (taux d’accroissement)

Or lim 23z =0 et lim
z—0 X—0
sin(23x)

Donc par composition, lim ——=~ =
z—0 23x

in(23
Donc par produit, | lim M
z—0 x

6 (2:5 o ;) =38+l — 90 o3+l _ 1 o ,=3a41 _ 9,—2u+1l & _ 1 ,—3z+l
b T x er x

= 23|

. €T ;s . ,
* lim — =0 par le théoréeme des croissances comparées
z—+o00 et

lim —2r+1=—-ccet lim eX=0donc lim e 2**1 =0
T—+00 X—=—0o0 r—+00
. . _ X
donc par produit, lim 2e 2*T1= =0
r—+00 et
* lim — =0
x——+00 I
lim —3z+1=—-coet lim eX =0 donc par composition lim e
T——+00 X——00 T——00

1
donc par produit, lim —e 3%+l =
r—+oco

1
Donc par différence, | lim (21: - ) e 3+l — 0],
x

r—r—+00

1
7. lim o+ +Vzx— Vo= 3 quantité conjuguée puis simplification par /=

T—r—+00

Correction 3.
e f()=134+12-1=1let f(-1)=(—-1P3+(-1)2-1=-1+1-1=-1
Donc f(1) # f(—1) donc ‘ f n’est pas paire ‘
f2)=8+4—-1=1let f(—2)=(-23+(-22-1=-8+4—-1=-5
Donc f(—2) # —f(2) donc ‘ f n’est pas impaire ‘

T—+o00 2 x—+oo 1 + %
T

@c’es‘c une composée !

—3x+1 — O

e Pour g: Vz € R, g(—x) =sin(5 x (—x)) + (—z) X cos(—z) = —sin(5z) — x cos(z) (car sin est impaire et

cos est paire), donc g(—z) = —(sin(bx) + x cos(x)) = —g(x)

e h(§) =cos(0) =1et h(—F) = cos (%r) =1

Donc h(%) # h(—7%) donc ’ h n’est pas paire‘ et h(—%) # —h(F) donc ‘ h n’est pas impaire |.
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